




وعائلتيولأخوتي..الحبيبةلوالدتي 
6ولمحبي رياضيات .. ولطالباتي العزيزات

ولكل من شجعني على إنجاز هذا العمل
إليكم أهدي هذا العمل المتواضع 

6رياضيات 
متعة وفائدة
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أتقدم بجزيل الشكر والعرفان لمجموعة التميز والتألق
التي يومآ عن يومآ تبهرنا بجميل صنيعها 

مجموعة رفعة الرياضيات 
التي تضم نخبة من مبدعي ومبدعات الرياضيات والتي اتاحت
لي هذه الفرصة لتوثيق هذا الكتاب والذي أسال الله أن أكون

قد وفقت فيه وأن تعم به الفائدة
6وأن  يخدم محبي رياضيات 
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حسابات مجموعة رفعة التعليمية

اليوتيوبالانستقرامتويتر

رفعة للدورات 
التطويرية

رفعة للكتب
الرقمية

جميع الحسابات 
والقنوات

https://mobile.twitter.com/Maths0120
https://t.me/Math202011
https://t.me/RAFAHTHEBOOKS
https://www.instagram.com/maths0120/?igshid=i8y6tw9qhkse
https://www.youtube.com/channel/UCSuTr4xQF93yTcyBhRr-jhg
https://linktr.ee/maths120


الفهرس

1-1

1-2

1-3

1-4

1-5

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

10

13

14

15

16

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

18

0000000000000000000000000000000

19

20

21

المتجهات
ل الفص

الأول

5



الفهرس

2-1

2-2

2-3

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

23

24

26

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

29

0000000000000000000000000000000

30

31

32

الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

ل الفص

الثاني

6



الفهرس

3-1

3-2

3-3

3-4

3-5

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

34

35

36

37

38

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

41

0000000000000000000000000000000

42

43

44

3-6000000000000000000000000000000039

لالفص

الاحتمال والإحصاءالثالث

7



الفهرس

4-1

4-2

4-3

4-4

4-5

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

46

47

48

49

50

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

0000000000000000000000000000000

53

0000000000000000000000000000000

54

55

56

4-6000000000000000000000000000000051

ل الفص

النهايات والاشتقاقالرابع

8



الفصل الأول

المتجهات
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المتجهات
الفصل 

1

مقدمة في المتجهات

الكميات
أنواع 

المتجهات

المتجه 
الصفري المحصلة
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المتجهات
الفصل 

1
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المتجهات
الفصل 

1
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المتجهات في المستوى الإحداثي

              = Aالبداية
               = Bالنهاية

بمعلومية نقطة 

البداية والنهاية
              = Aالبداية
               = Bالنهاية

=|AB| =                 

الصورة الإحداثية

  ABللمتجه

-

طول المتجه

AB  

بمعلومية الصورة

الإحداثية
A B = < a , b >

|AB| =                 

العمليات على 

المتجهات

التوافق الخطيمتجه الوحدة

له المتجه بدلالة طو

وزاوية اتجاهه 

مع الافقي

زاوية  المتجه مع 

الاتجاه الموجب 

xلمحور 

تعريفه

1طوله يساوي 
uورمزه 

uمتجه الوحدة 
الذي له نفس اتجاه

vالمتجه 

بدلالة vكتابة المتجه 

متجهي الوحدة القياسيين

i , j

كتابة المتجه 

= < a , b >v
θالزاويةو  الطول  بدلالة  

زاوية اتجاه المتجه 

= < a , b >v  مع

xلـ الاتجاه الأفقي الموجب 

/مهم لإيجاد الزاوية الصحيحة للمتجه

.تحديد الربع الذي يقع فيه المتجه /1

ثم, من القانون θإيجاد الزاوية /2

.نطبق عليها قاعدة الزوايا حسب الربع

AB = B - A

المتجهات
الفصل 

1
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الضرب الداخلي

الضرب 
الداخلي 
لمتجهين

المتجهان 
المتعامدان

خصائص 
الضرب 
الداخلي

الزاوية 
بين

متجهين
الشغل

يكون المتجهان 
غير الصفريين 

a , b
متعامدين

إذا وإذا فقط
a     b = 0

A =<a  ,a  >
B =<b ,b  >

A   B =
a  b +a  b

زاوية θإذا كانت 
بين متجهين
غير صفريين

a , b
فإن

Cosθ =
𝒂 𝒃

𝒂 |𝒃 |

ABموازية لـ fالقوة *

W =|f| |AB|

ABبأي اتجاه لـ fالقوة *

W = f     AB

المتجهات
الفصل 

1
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بعادالمتجهات في الفضاء الثلاثي الأ

الصورة الإحداثية

  ABللمتجه

طول المتجه

AB  

المسافة بين

اءنقطتين في الفض

العمليات على 

المتجهات

يالوضع القياس
نظام الإحداثيات 

ثلاثي الأبعاد

المتجه الصفري

متجهات 

ةالوحدة القياسي

التوافق الخطي

هو نظام ينشأ من 

تقاطع ثلاث محاور

x ,y, zوهو يظهر الأبعاد

الثلاثة الطول والعرض

والارتفاع وينقسم إلى

ثمان مناطق يسمى

الثمنكلآ منهما 

تعين النقاط 

والمتجهات في الفضاء

في الفضاء النقطةتعين *

(x , y,  z )بثلاثيات مرتبة 

بصورتةالمتجه يعين*

< x , y , z >الإحداثية  

ويرسم في وضع قياسي

ة نقطة منتصف القطع

اءالمستقيمة في الفض

يعطى بالعلاقة

ينالمسافة بين النقطت
اء يكون المتجه في الفض

في وضع قياسي إذا 

كانت نقطة بدايته هي

نقطة الأصل

< 0 , 0 , 0 >

ة نقطة منتصف المساف

بين النقطتين

يعطى بالعلاقة

هو متجه طوله يساوي 

صفر وليس له اتجاه 

ويعبر عنه بالصورة 

الثلاثية

O = < 0, 0, 0 >

الصورة الإحداثية 

لمتجهات الوحدة 

القياسية

يكتب المتجه

V =                             

كتوافق خطي

a , b  متجهين في

عدد حقيقيkالفضاء و 

جمع المتجهين

ضرب متجه 

في عدد حقيقي

طرح المتجهين

نقطة البداية 

نقطة النهاية

الصورة الإحداثية

الطول بمعلومية * 

نقطة البداية و النهاية

الطول بمعلومية * 

الصورة الإحداثية

uمتجه الوحدة 
ABباتجاه 

المتجهات
الفصل 

1
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ضاءللمتجهات في الفالإتجاهيالضرب الداخلي والضرب 

الضرب الداخلي 
لمتجهين

المتجهات 
المتعامدة

الزاوية بين 
متجهين

الضرب الاتجاهي
لمتجهين

مساحة سطح متوازي 
أضلاع في الفضاء

حجم متوازي 
ضاءالسطوح في الف

شرط تعامد 
a , bالمتجهين  

الزاوية بين 
a , bالمتجهين  

الضرب الاتجاهي 
a , bللمتجهين  

مساحة سطح 
متوازي أضلاع في 

الفضاء الذي فيه
vu ,

ضلعان متجاوران

ي الضرب القياسي الثلاث
t , u , vللمتجهات  

حجم متوازي السطوح في الفضاء
الناتج عن تلاقي ثلاث متجهات 

في مستويات مختلفة

المتجهات
الفصل 

1
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(  المتجهات)الفصل الأول 

أوراق عمل

اختبر مفرداتك

تحصيلي

مسابقة
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المتجهات
الفصل 

1

1 - 11 - 21 - 3

1 - 5 1 - 4
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https://drive.google.com/file/d/10W7uL05i2LbviMqoG5tNVpLyChHprx6C/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1p7557_gtJ8Sv8Db-w44U0tm8sujg1hsT/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1b5-B1t0IgP278GtW9dLlD7cqbcEdtiVc/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1Elk2BohM-8Eu-Vz-X98fAyzmX_5AqGL9/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/10q1Y5VRsY2WOmezFSnwmpQDc1xRjmyFS/view?usp=sharing


المتجهات
الفصل 

1
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المتجهات
الفصل 

1
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اضغط هنا

https://drive.google.com/file/d/1yc487ULHER3Br2XS5W4t3D3uS5eQh9y8/view?usp=sharing


المتجهات
الفصل 

1
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اضغط هنا

https://wordwall.net/ar/resource/13630065


الفصل الثاني

الإحداثيات 
القطبية 
والأعداد 
المركبة

22



الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

الفصل 

2
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y = r sin θX = r cos θ

( r cos θ , r sin θ )

X > 0X < 0X = 0

ادلاتالصورة القطبية والصورة الديكارتية للمع

x

x

x

x

x

x

يةتحويل الإحداثيات القطبية إلى إحداثيات ديكارت
يةتحويل الإحداثيات الديكارتية إلى إحداثيات قطب

( r , θ )                      ( x , y )        ( x , y )                   ( r , θ )

الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

الفصل 

2
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r cos θبـxالتعويض عن  1/
r sin θبـ yوعن 

ة تبسيط المعادلة الناتج2/
ية بالطرق الجبر

والمتطابقات المثلثية

ادلاتالصورة القطبية والصورة الديكارتية للمع

تحويل المعادلات الديكارتية 

إلى معادلات القطبية

تحويل المعادلات القطبية 

إلى معادلات ديكارتية

من العلاقاتالإستفادة 1/
x = r cos θ
y = r sin θ

r = 𝒙 + 𝒚

tan θ = 
𝒚

𝒙

ة تبسيط المعادلة الناتج2/
ية بالطرق الجبر

قوانين المتطابقات 

المثلثية

الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

الفصل 

2
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رديموافالأعداد المركبة ونظرية 

المستوى المركب

يتكون من محور 

افقي حقيقي 

ومحور رأسي 

تخيلي  وتمثل 

الأعداد المركبة 

بالنقطة 

القيمة المطلقة 

للعدد المركب 

Z = a + b i

القيمة المطلقة 
للعدد المركب

ية الصورة الديكارت
للعدد المركب

الصورة القطبية 
للعدد المركب

r θ

a > 0
a < 0

a = 0
ar = 𝑎2 + 𝑏2

b > 1

b < 1

a a
a

a
a

( a , b )

Z = a + b i
Z = r ( cos θ +  ¡sin θ)

الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

الفصل 

2
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رديموافالأعداد المركبة ونظرية 

الجذور المختلفة

للعددين المركبين

صيغة الضرب

صيغة القسمة

ديموافرنظرية 
قوى الأعداد المركبة

ضرب وقسمة الأعداد المركبة
على الصورة القطبية

إذا كان

وكان 

فإن

إذا كان

وكان

يوجد عدد من الجذور فإنة

المختلفة لهذا العدد توجد 

كالتالي

الإحداثيات القطبية
والأعداد المركبة

الفصل 

2
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أوراق عمل

اختبر مفرداتك

تحصيلي

مسابقة

الفصل الثاني 
(  الاحداثيات القطبية والأعداد المركبة)
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ة الإحداثيات القطبي
والأعداد المركبة

الفصل

2

2 - 1

2 - 2

2 - 3

29

https://drive.google.com/file/d/1VIXtwJBXE_GG2nAs2THgSEiYY8Z2LZ6u/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1p-Yp4yWg6DgYR7exWpOGD1eHzwJjNFwa/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1M51RrIqoHt9vzQ1-XftpgGrdnZgsQSo_/view?usp=sharing


ة الإحداثيات القطبي
والأعداد المركبة

الفصل

2
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ة الإحداثيات القطبي
والأعداد المركبة

الفصل

2
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اضغط هنا

https://drive.google.com/file/d/1zuFuocbSsQc6D5zrzOaiOevQ3HY-L7jR/view?usp=sharing


ة الإحداثيات القطبي
والأعداد المركبة

الفصل

2
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اضغط هنا

https://wordwall.net/ar/resource/13630033


الفصل الثالث

الاحتمال 

والإحصاء

33



الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

الدراسات المسحية والتجريبية والقائمة على الملاحظة

أنواع الدراسات
التميز بين 

والسببيةالأرتباط

الدراسات 
المسحية

الدراسات 
التجريبية

الدراسات القائمة 
على الملاحظة

جمع المعلومات 

والبيانات حول 

موضوع معين من 

جميع افراد المجتمع

موضوع الدراسة 

وتحليلها

يتم فيها ملاحظة 

الأفراد من الباحث 

دون أي محاولة 

جللتأثير في النتائ

يتم فيها إجراء معالجة خاصة

من الباحث على

,حيوانات , اشخاص )

(أشياء قيد الدراسة

ويجري ملاحظة استجابتهم

مجموعة 
تجريبية

مجموعة 
ضابطة

لتجنب التحيز 
في هذه الدراسة

زالتحيلتجنب 

في العينات

الارتباط

السببية

عشوائية مناسبة

غير متحيزةيآنسبحجمها كبير 

ة الأسئلة المطروحة غير متحيز
المجموعة الضابطة يجب أن 

تخضع لمعالجة شكلية

مجموعة تخضع 

للمعالجة 
لاتخضعمجموعة 

للمعالجة

الظاهرة

الأولى

الظاهرة

الثانية تؤثر في

الظاهرة

الأولى
سبب مباشر 

لحدوث

الظاهرة

الثانية

استعمال كل دراسة

الدراسات 
المسحية

الدراسات القائمة 
على الملاحظة

الدراسات 
التجريبية

عند الرغبة في جمع بيانات أو

آراء أفراد المجتمع حول 

موضوع معين

عند الرغبة في دراسة أثر معالجة 

سابقة تعرض لها أفراد من المجتمع

دون التأثير عليهم من الباحث

دة عند الرغبة في اختبار طريقة جدي

أو دراسة نتائج معالجة مقصودة 

يقوم بها الباحث
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الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

التحليل الإحصائي

مقاييس التشتتهامش خطأ المعاينةمقاييس النزعة المركزية

المتوسط الحسابي
او الوسط

الوسيط

المنوال

رآتكرالعدد الأكثر 

في البيانات

مجموع البيانات

عددها

ديآتصاعترتب البيانات 

عدد البيانات فردي

فالعدد في المنتص= الوسيط 

عدد البيانات زوجي

فمجموع العددين في المنتص= الوسيط 

2

المقاييس أكثر فائدة عندما

أنواع المقاييس

قيم متطرفةلاتوجدعندما / المتوسط الحسابي

بيرةفجوات كولاتوجدعندما توجد قيم متطرفة /الوسيط

إذا وجدت بيانات متساوية / المنوال

المعلمة

الإحصائي

معيصف خاصية في المجت

ةيصف خاصية في العين

ة أفراد يحدد الفترة التي تتضمن نسب

المجتمع الذين أفادوا بموافقتهم 

على الدراسة ويعطى بالعلاقة

تصف مقدار تباعد أو تقارب

البيانات من المتوسط

اشهر أنواعها

التباينالمعياريالإنحراف

للمجتمعللمجتمعللعينة للعينة

nةحجم العين

عدد قيم العينة

المتوسط الحسابي

قيم العينة

عدد قيم العينة

المتوسط الحسابي

قيم المجتمع

nn

µ 𝑥

𝑥𝑥 𝑘𝑘

sσ 22
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الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

الجداول التوافقيةالاحتمال المشروط

حوادث مستقلةA , Bإذا كانت 

فإن
Bاحتمال وقوع الحادثة  
AAبشرط وقوع الحادثة   BA ∩ B

جداول تكرارية ذات بعدين

نات يتم فيها تسجيل البيا

ل ضمن خلايا كل خلية تمث

نسبيآتكرارآ

الاحتمال

المشروط

36



الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

ةالاحتمال والتوزيعات الاحتمالي

التوزيع الاحتماليالمتغير العشوائي القيمة المتوقعةأنواع الاحتمالاتpالاحتمال 

نسبة تقيس 
وقوع حادثة ما

النجاح 
s

الفشل
f

الشئوقوع 
المرغوب فيه

الشئعدم وقوع 
المرغوب فيه

متغير يأخذ مجموعة 
من القيم لها 

احتمالات معلومة

متغير 
عشوائي 
منفصل

متغير 
عشوائي 

متصل

له عدد محدود 
من القيم يمثل 

ة بنقاط منفصل
على خط الأعداد

له عدد غير 
محدود من القيم 

يأخذ أي قيمة 
Rفي فترة من 

لإيجاد عدد عناصر 
s  ,  f ,  s + f 

التوافيق

C
تستخدم إذا كان 
الترتيب غير مهم 

n r

التباديل

p
تستخدم إذا كان 

الترتيب مهم 

n r

دالة تربط بين
كل قيمة من قيم المتغير

Xالعشوائي
 P ( x )مع احتمال وقوعها

مجموع كل متغير في 
احتماله

مهم

ي قد يكون التوزيع الاحتمال
حسب متصلآاو منفصلآ

متغيره العشوائي

التعبير

الشروط

معادلةجدول تمثيل
بياني

احتمالات 
نظرية

احتمالات 
تجريبية

مبنية على 
افتراضات 

يتوقع الحصول
عليها

يتم تقديرها 
من عدد من 

التجارب

37



الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

قد يظهر التوزيع الطبيعي 
كتوزيع ملتوي

يستعمل لوصف المساحات تحت 
المنحنى الطبيعي والتي تقع ضمن 

أو ثلاثة من المتوسطوإنحرافينإنحراف

التوزيع الطبيعي

القانون التجريبي

افضل مثال على التوزيعات 
الاحتمالية المتصلة ذات 

المتغير العشوائي المتصل

الخصائص

المنحنى متصل يشبه الجرس / 1
متماثل حول المستقيم الرأسي المار / 2

بالمتوسط
المنوال=الوسيط = المتوسط /3

لايمسهولكن xيقترب المنحنى من المحور /4

التواء موجب
ملتو إلى اليمين

التواء سالب
ملتو إلى اليسار

معظم البيانات 
يمينآتتركز 

معظم البيانات 
يسارآتتركز 

ططريقة مختصرة لإيجاد الانحرافات بمعلومية المتوس

µالمتوسط الحسابي
σالانحراف المعياري 

µ
+σ +σ +σ-σ-σ-σ

التوزيعات الملتويةالتوزيع الطبيعي

38



الاحتمال والإحصاء
الفصل 

3

التوزيعات ذات الحدين

توزيع ذات الحديناحتمال ذات الحدينتجربة ذات الحدين
تقريب 

توزيع ذات الحدين

ها تجربة احتمالية يكون ل

نتيجتان فقط إما

fأو فشل sنجاح 

شروطها

(مرات)من المحاولات المستقلة ( n) التجربة تعاد عدد 

كل محاولة لها نتيجتان متوقعتان فقط

احتمال النجاح              واحتمال الفشل
من المحاولاتnيمثل عدد مرات النجاح في Xالمتغير العشوائي 

sنجاح 

fفشل 

مرهXاحتمال النجاح في 

ي المحاولات المستقلة فnمن 

تجربة ذات الحدين

احتمال النجاح

احتمال الفشل

Xللمتغير العشوائي 
في توزيع ذات الحدين

يكون

توزيع ذات                توزيع

الحدين                  طبيعي

فقط إذا كان

وعليه يكون
المتوسط

التباين

الانحراف المعياري

يقرب

إلى
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https://drive.google.com/file/d/1mcnL9yc-XCiePq5EbIoRUrLPMQZz_b0H/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1Cx8nvFv5yFfVsbBT6v3ughKCX531kKnZ/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1V-mxKFNGuND6ona_TIlBpxX9IEmuteUr/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1enKn-hlEDvqNavEAzWaPizLdFXWRP9js/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1w3lj-TTkOIl6OjYx9rwaPermabo2lxSR/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1cKGr86P_DNYoqA2splHSpt9sgvDRV_aU/view?usp=sharing
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الفصل
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اضغط هنا

https://drive.google.com/file/d/16_nynjbGyKtnfj8JgaYXVv2zI5wUE0Ub/view?usp=sharing


الاحتمال والإحصاء
الفصل
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اضغط هنا

https://wordwall.net/ar/resource/13630024


الفصل الرابع

النهايات 

والاشتقاق
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النهايات والاشتقاق
الفصل 

4

بيانيآتقدير النهايات 

مفهوم 

النهاية

Lim f (x)

ةالنهاية عند النقط

X = c

أسباب عدم وجود 

x = cالنهاية عن 

النهاية عند 

المالانهاية

اقتراب قيمة الدالة من الجهتين
من Lمن العدد عندما تقترب 
Cالجهتين من العدد 
Lim f (x) = L

هام

لا تعتمد 
على وجود

f (c)

بعض حالات وجود النهاية 

f ( c ) غير معرفة

x      c

Lim f (x) = L
f ( c ) = nf ( c ) = L

Lim f (x) = LLim f (x) = L

f ( x )تكون نهاية الدالة 
موجودة x = cعند 

أي أن
Lim f (x) = L

Lim f (x) = L
النهاية اليمنى

إذا تحققت الشروط

Lim f (x) = L
النهاية اليسرى

النهاية اليسرى ≠ النهاية اليمنى 

ꚙ = النهاية اليمنى أو اليسرى

ن تذبذب النهاية بين قيمتي
مختلفتين عند اقتراب 

cمن xقيم 

xاقتراب قيم   
من موجب مالانهاية

xاقتراب قيم   
من موجب مالانهاية

الخطوط التقاربية

x = c
خط تقارب رأسي 

fللدالة 
إذا كانت

أو

أو

y = c
ي 
خط تقارب أفق 

fللدالة 
إذا كانت

أو
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النهايات والاشتقاق
الفصل 

4

جبريآحساب النهايات 

x = cالنهاية عند النقطة  
Lim f (x)     

x =   ꚙالنهاية عند النقطة     

x = cتعويض مباشر بـ 

ناتج 

التعويض

كمية غير محددة عدد حقيقي
0

0

هما في الدوال النسبية تحليل البسط أو المقام أو كلي* 
واختصار للعوامل المشتركة ثم إيجاد قيمة النهاية

في الدوال الجذرية إنطاق البسط والمقام واختصار * 
العوامل المشتركة

طرق الحصول على قيمة للنهاية

خصائص النهايات

عددين حقيقينk , cإذا كان  
n عدد صحيح موجب

النهايتان 

موجودتان
فإن الخصائص التالية

صحيحة
Lim f (x) =    ꚙ

كثيرة 

الحدود

الدالة

النسبية
المتتابعة

لأي عدد صحيح 
nموجب 

nإذا كان 
عدد زوجي

nإذا كان 
عدد فردي

درجة المقام>درجة البسط  

درجة المقام<درجة البسط  

درجة المقام=درجة البسط  

Lim f (x)     

ꚙ-
+ أو

Lim f (x) =  0

Lim f (x) =
بسطآمعامل الحد الرئيسي 

مقامآمعامل الحد الرئيسي 

توجد النهاية
بنفس طريقة
إيجادها عند 

الدوال 
النسبية

x      c

+-
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النهايات والاشتقاق
الفصل 
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المماس والسرعة المتجهة

معدل التغير اللحظي

(f (x) ,x) عند   

السرعة المتوسطة 

المتجهة

السرعة المتجهة 

اللحظية

xعند f(x)معدل التغير اللحظي 
xعند f(x)ميل المماس للمنحنى = 

xعند  f(x)ميل المنحنى = 

القانون

بشرط أن تكون النهاية موجودة

التطبيق

يطبق قانون المماس بشكل عام عند أي *
ثم التعويض في الناتج النهائي xنقطة

xعن عوضآبالنقطة المطلوبة 
يطبق قانون المماس مباشره عند *

.النقطة المطلوبة 

=  السرعة المتوسط المتجهة  
السرعة المتوسطة مع توضيح 
الاتجاه باستعمال إشارة الناتج

التطبيقالتطبيق

د السرعة المتجهة اللحظية تكون عن
tلحظة زمنية محددة 

تطبق في وجود فترة زمنية 
[ a , b ]

 tيطبق القانون بشكل عام عند أي لحظة*
ة ثم التعويض في الناتج النهائي باللحظ

tعن عوضآالمطلوبة 
يطبق قانون السرعة المتجهة اللحظية *

.مباشره عند اللحظة المطلوبة

القانونالقانون

بشرط أن تكون
النهاية موجودة

الأمام
الخلفالأعلى

الأسفل +-
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النهايات والاشتقاق
الفصل 
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المشتقات

الإشتقاق
الإشتقاققواعد 

نظرية القيمة القصوى

xعند f(x)معدل التغير اللحظي للدالة 
xعند f(x)ميل المماس للمنحنى = 

xعند   f(x)ميل المنحنى= 
xعند  f(x)مشتقة الدالة= 

وتساوي

الرموز المختلفة للمشتقة

إذا سبقت الدالة بالمؤثر التفاضلي 
فهذا يعني إيجاد مشتقة الدالة

cمشتقة الثابت 

مشتقة دالة القوة
nعدد حقيقي

مشتقة مضاعفات القوة
nعدد حقيقي  ,cثابت

مشتقة المجموع أو الفرق

مشتقة حاصل الضرب

ةمشتقة حاصل القسم

[ a , b ]متصلة على الفترة المغلقة f(x)إذا كانت 
:فإن لها 

[ a , b ]قيمة عظمى وصغرى على الفترة  
:ويكون ذلك عند

f ( b )أو   f( a )أطراف الفترة 
عند احدى النقاط الحرجة أو

خطوات الحل
تقراءة الرياضيا

xبالنسبة للمتغير fيقرأ الرمز         مشتقة  
f  prime  of  x أو

إيجاد النقاط الحرجة/1
اشتقاق الدالة    *
المساواة بالصفر     *

الحل وإيجاد النقاط الحرجة*
إيجاد قيم الدالة/ 2

ةللفترالإنتماءعند النقاط الحرجة شرط *
عند أطراف الفترة*

تحديد القيم العظمى والصغرى/3
أكبر القيم عظمى
وأصغرها صغرى
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النهايات والاشتقاق
الفصل 
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المساحة تحت المنحنى والتكامل

التكامل المحددالتجزيء المنتظم حساب مساحة 
أشكال غير منتظمة

مثـال
على مساحة الأشكال غير المنتظمة

:حساب مساحة المنطقة المحصورة بين
f( x), فوق المحورx,x= a ,  x= b 

y F(x)

a b

المساحة 

المطلوبة

x

المساحة المطلوبة
.تقسيم المساحة إلى مستطيلات/ 1

Aالمساحة الكلية  /2
مجموع مساحة المستطيلات=   

التجزيء المنتظم
إلى عدد [ a , b ]يقصد به تقسيم الفترة 

ولمن الفترات الجزئية المتساوية في الط
/عرض كل مستطيل

/طول كل مستطيل

/نقاط التجزيء 

Aوعليه تكون المساحة الكلية 

التكامل المحدد
[ a , b ]على f(x)التكامل المحدد للدالة  

(مجموع ريمان الأيمن) 
وهو يعبر عن 

مساحة المنطقة المحصورة بين
F(x), فوق المحورx,x= a ,  x= b

aالحد الأدنى للتكامل
bالحد الأعلى للتكامل

صيغ المجاميع لحساب التكامل المحدد
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النهايات والاشتقاق
الفصل 
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النظرية الأساسية للتفاضل والتكامل

الدوال الأصلية
(التكامل)

قواعد
التكامل

النظرية الأساسية في 
التفاضل والتكامل

التطبيقات في 
التفاضل والتكامل

F (x )تسمى الدالة 
f(x)دالة أصلية للدالة 

إذا حققت الشرط
f (x)=F (x) 

f (x) دالة

f (x) مشتقة

F (x) دالة أصلية

إشتقاق

تكامل

يجاد الدالة الأصلية نستخدم لإ
صيغة التكامل غير المحدد

يوجد عدد لانهائي من الدوال الأصلية 
لأي دالة والشكل العام للدالة الأصلية

cلابد أن يحتوي على الثابت 

n أي عدد نسبي  ,n ≠ 1  ,k ثابت

ةتكامل الدالة الثابت

تكامل دالة القوة

ةتكامل الدالة الخطي

تكامل دالة المجموع أو الفرق

عدد ثابتxتكامل دالة القوة حيث

න𝑘 𝑑𝑥 = 𝑘𝑥 + 𝑐

න𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑐

න𝑘 𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑘 𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑐

න 𝑘 𝑥𝑛 + 𝑏 𝑑𝑥 =
𝑘 𝑥𝑛+1

𝑛 + 1
+ 𝑏𝑥 + 𝑐

න𝑔 𝑥 ± ℎ 𝑥 𝑑𝑥 = 𝐺 𝑥 ± 𝐻(𝑥)

النظرية الأساسية للتفاضل 
دصيغة التكامل المحد= والتكامل 

[ a , b ]متصلة وفي f (x)الدالة 

න

𝑎

𝑏

𝑓 𝑥 𝑑𝑥 = 𝐹 𝑥 = 𝐹 𝑏 − 𝐹(𝑎)

𝑎

𝑏

ملاحظات هامة

تطبق جميع قوانين
التكامل غير المحدد

الدالة                 مشتقة
F (x)f ( x )

إشتقاق

تكامل

تطبيقات فيزيائية

تطبيقات هندسية

معادلة
منحنى الدالة

إشتقاق

تكامل
F (x)

ميل المماس
ميل المنحنى

معدل التغير اللحظي
مشتقة الدالة

f (x)

المسافة
S (t)

السرعة
v (t)

التسارع
a (t)

إشتقاقإشتقاق

تكاملتكامل
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https://drive.google.com/file/d/1fGb7m8mYqJ5YdEh06ajFjuFjtJkTD323/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1he0Q3D98y3mUlhANaeOBaKPeC6cpndCC/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1ZsGBGzkd06Qtn7JlRvV-18XYGqqxWJjF/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1XB_L3Qrb0tr55EowzGf3N6OZcSHGL182/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1ChRr-rLpb7UMIYlhL05zjcBe7RZ9fqcb/view?usp=sharing
https://drive.google.com/file/d/1h3uO5-80BlQfJfC50Y2HraNpe-XIKDlQ/view?usp=sharing
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https://drive.google.com/file/d/1j5dmVO7r99XMIaAlX8_YXrF4TZK5KM59/view?usp=sharing
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اضغط هنا

https://wordwall.net/ar/resource/13069144


الخاتمة

في نهاية المطاف
إلا ان احمد الله عزوجل الذي لايسعني

اكم وفقني لإتمامه، سائلة الله ان ينال رض
ويكون عند حسن ظنكم ، وان يكون باب 

.للفائدة والنفع 
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المراجع

المراجع لأسئلة التحصيلي
ناصر العبدالكريم  /كتاب التحصيلي أ

عماد الجزيري  / كتاب المعاصر في التحصيلي أ
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